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Òåðìií âèêîíàííÿ çàâäàíü: äî 14 ëèñòîïàäà 2026 ðîêó (âêëþ÷íî)

1. (10 áàëiâ) Íåõàé (ξk, ηk)k∈N ¹ íåçàëåæíèìè êîïiÿìè R2-çíà÷íîãî âèïàäêîâîãî âå-

êòîðà (ξ, η) ç äîâiëüíîþ çàëåæíiñòþ êîîðäèíàò. Ïðèïóñêàþ÷è, ùî Eξ ∈ (−∞, 0) òà

Eη+ = ∞, äîâåñòè, ùî ðÿä eη1 +eξ1eη2 +eξ1eξ2eη3 + . . . ðîçáiãà¹òüñÿ ìàéæå íàïåâíî.

2. (20 áàëiâ) Íåõàé c = 1/j äëÿ äåÿêîãî íàòóðàëüíîãî j ≥ 2, à Q1, Q2, . . . ¹ íåçàëå-

æíèìè êîïiÿìè âèïàäêîâî¨ âåëè÷èíè Q ç ðîçïîäiëîì P{Q = k} = pk−1(1− p) äëÿ

k ∈ N òà äåÿêîãî p ∈ (0, 1). Äîâåñòè, ùî ðîçïîäië âèïàäêîâî¨ âåëè÷èíè
∑

i≥0 c
iQi+1

¹ íåïåðåðâíî ñèíãóëÿðíèì âiäíîñíî ìiðè Ëåáåãà.

3. (20 áàëiâ) Íåõàé E1, . . . , En ¹ íåçàëåæíèìè âèïàäêîâèìè âåëè÷èíàìè ç ïîêàçíè-

êîâèì ðîçïîäiëîì ç ñåðåäíiì îäèí, ùî íå çàëåæàòü âiä âèïàäêîâîãî áëóêàííÿ

(Sk)k∈N0 , ùî ñòàðòó¹ â íóëi. Ïðèïóñêàþ÷è, ùî µ = ES1 ∈ (0,∞], ïîêàçàòè, ùî

limn→∞(Mn/ log n) = µ−1 ìàéæå íàïåâíî, äå Mn ¹ iíäåêñîì ñàìîãî ïðàâîãî iíòåð-

âàëó [Sk, Sk+1), ùî ìiñòèòü ïðèíàéìíi îäíó òî÷êó Ej, j = 1, . . . , n. Iíøèìè ñëîâàìè,

Mn ¹ iíäåêñîì îñòàííüîãî çàéíÿòîãî iíòåðâàëó ó ãðàòöi Áåðíóëëi.
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